
 

 
 

Άιγεβρα Β' Λσθείοσ 
Σρηγωλοκεηρία 
Περηοδηθή ζσλάρηεζε 

Μηα ζπλάξηεζε fκε πεδίν νξηζκνύ Α ιέγεηαη περηοδηθή, όηαλ ππάξρεη Σ∈R
*
, ηέηνηνο ώζηε γηα θάζε ρ∈Α λα 

ηζρύνπλ: 
i. ρ+Σ∈Α, ρ- Σ∈Α,  ii. f(x+T) = f(x-T) = f(x) 
Ο αξηζκόο Σ ιέγεηαη πεξίνδνο ηεο ζπλάξηεζεο f. 
Η ζσλάρηεζε εκίηολο 
Η ζπλάξηεζε κε ηελ νπνία θάζε πξαγκαηηθόο αξηζκόο ρ αληηζηνηρίδεηαη ζην εκ(ρrad) ιέγεηαη ζσλάρηεζε 
εκίηολο θαη ηελ ζπκβνιίδνπκε κε: 

εκρ = εκ(ρrad) 
 

Η ζπλάξηεζε εκίηνλν είλαη πεξηνδηθή κε πεξίνδν 2π δηόηη: 
εκ(2π +ρ) = εκρ, γηα θάζε ρ∈R 

Απηό ζεκαίλεη όηη ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε επαλαιακβάλεηαη ζε θάζε δηάζηεκα πιάηνπο 2π. Η κνλνηνλία 
ηεο ζπλάξηεζεο απηήο ζην δηάζηεκα [0,2π] θαίλεηαη ζηνλ παξαθάησ πίλαθα. 
 

  
 
Η ζσλάρηεζε ζσλεκίηολο 
Η ζπλάξηεζε κε ηελ νπνία θάζε πξαγκαηηθόο αξηζκόο ρ αληηζηνηρίδεηαη ζην ζπλ (ρ rad) ιέγεηαη ζσλάρηεζε 
ζσλεκίηολο θαη ηε ζπκβνιίδνπκε κε: 

ζπλρ = ζπλ(ρrad) 
Η ζπλάξηεζε απηή είλαη πεξηνδηθή κε πεξίνδν 2π, δηόηη: ζπλ(2π+ρ) = ζπλρ γηα θάζε ρ∈R 
 

 
 
Η ζσλάρηεζε εθαπηοκέλε 
Η ζπλάξηεζε εθαπηνκέλε νξίδεηαη σο ην πειίθν ηνπ εκηηόλνπ πξνο ην ζπλεκίηνλν. 

Είλαη: f(τ) = εθτ = 
𝜼𝝁𝝌

𝝈𝝊𝝂𝝌
κε πεδίν νξηζκνύ ην Α = {τ∈R: ζσλτ ≠ 0} 

Η ζπλάξηεζε εθρ είλαη πεξηνδηθή κε πεξίνδν π δηόηη: εθ(π+ρ) = εθρ, γηα θάζε ρ∈Α. Άξα ε γξαθηθή ηεο 
παξάζηαζε επαλαιακβάλεηαη ε ίδηα ζε θάζε δηάζηεκα πιάηνπο π. 

Όηαλ ην ρ πιεζηάδεη ("ηείλεη") ζην 
𝜋

2
 κε ρ <

𝜋

2
 ε εθρ ηείλεη ζην +∞ γη' απηό ιέκε όηη ε επζεία ρ = 

𝜋

2
 είλαη 

θαηαθόρσθε αζύκπηωηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f κε f(ρ) = εθρ. 
 

 
 

τ 0 𝜋

2
 π 3𝜋
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2π 

εκτ 0 1 0 -1 0 

   
κέγηζην 

  
ειάρηζην 

 

τ 0 𝜋

2
 π 3𝜋
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2π 

ζσλτ 1 0 -1 0 1 

  
κέγηζην 

 
 

 
ειάρηζην 
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Οη ζσλαρηήζεης f(τ) = ρεκ(ωτ), όποσ ρ,ω> 0 θαη g(τ) = ρζσλ(ωτ), όποσ ρ, ω > 0 
Επεηδή -1 ≤ εκρ ≤ 1 έρνπκε -1 ≤ εκρ(σρ) ≤ 1 θαη επεηδή ξ > 0 είλαη: -ξ ≤ ξεκ(σρ) ≤ ξ ⇔ -ξ ≤ f(ρ) ≤ ξ. 
Άξα ε κέγηζηε ηηκή ηεο f είλαη ην ξ θαη ε ειάρηζηε ηηκή ηεο είλαη ην -ξ. 

Σν σ θαζνξίδεη ηελ περίοδο Σ ηεο f πνπ είλαη: Σ = 
𝟐𝝅

𝝎
 

 

 
 
 

 
Σρηγωλοκεηρηθοί αρηζκοί ηοσ 2α 
1. εκ2α = 2εκαζπλα 2α. ζπλ2α = ζπλ

2
α - εκ

2
α 

2β. ζπλ2α = 2ζπλ
2
α - 1 2γ. ζπλ2α = 1- 2εκ

2
α 

3. εθ2α = 
2𝜀𝜑𝛼

1−𝜀𝜑 2𝛼
 4. ζθ2α = 

𝜎𝜑 2𝛼−1

2𝜎𝜑𝛼
 

5. εκ2α = 
2𝜀𝜑𝛼

1+𝜀𝜑 2𝛼
 6. ζπλ2α = 

1−𝜀𝜑 2𝛼

1+𝜀𝜑 2𝛼
 

7. εθ
2
α = 

1−𝜎𝜐𝜈 2𝛼

1+𝜎𝜐𝜈 2𝛼
 8. εκ

2
α = 

1−𝜎𝜐𝜈 2𝛼

2
 

9. ζπλ
2
α = 

1+𝜎𝜐𝜈 2𝛼

2
  

 
Ποισώλσκα 
Ορηζκοί 

Μολώλσκο ηοσ τ  νλνκάδνπκε θάζε παξάζηαζεηεο κνξθήο ατ
λ
 όπνπ α∈R, λ∈Ν

*
 θαη ρ κηα κεηαβιεηή 

πνπ κπνξεί λα πάξεη νπνηαδήπνηε ηηκή από ην R.Μνλώλπκν ηνπ ρ ιέκε επίζεο θαη θάζε πξαγκαηηθό αξηζκό. 

 
Χαραθηερηζηηθά κολώλσκα 

 Μεδεληθό κνλώλπκν ιέγεηαη θάζε κνλώλπκν κε ζπληειεζηή κεδέλ. 

 Μολώλσκο κεδεληθού βαζκού ιέγεηαη θάζε κνλώλπκν ηνπ νπνίνπ ν βαζκόο είλαη κεδέλ. 

 Ποισώλσκο ηοσ τ νλνκάδνπκε θάζε παξάζηαζε ηεο κνξθήο αλρ
λ
+αλ-1ρ

λ-1
+....+α1ρ+α0, όπνπ αλ∈R 

θαη ρ κηα κεηαβιεηή πνπ κπνξεί λα πάξεη νπνηαδήπνηε ηηκή από ην ζύλνιν R. 
Έλα πνιπώλπκν ηνπ ρ ην ζπκβνιίδνπκε ζπλήζσο κε Ρ(ρ), Q(ρ), f(ρ). 
Χαραθηερηζηηθά ποισώλσκα 

 ηαζερά ποισώλσκα ιέγνληαη νη πξαγκαηηθνί αξηζκνί δειαδή ηα πνιπώλπκα ηεο κνξθήο Ρ(ρ) = 
α0∙ρ

0
 

 Μεδεληθό ποισώλσκο ιέγεηαη ην ζηαζεξό πνιπώλπκν 0. 
 
ηοητεία ποισωλύκοσ Ρ(τ) = αλτ

λ
+αλ-1τ

λ-1
+....+α1τ+α0, αλ ≠ 0 

 Όροη: ιέγνληαη ηα κνλώλπκα αλρ
λ
,.....,α0 

 ηαζερός όρος: είλαη ν όξνο α0 πνπ δελ πεξηέρεη ρ. 
 σληειεζηές: ιέγνληαη νη πξαγκαηηθνί αξηζκνί αλ,αλ-1,....,α1,α0. 
 Βαζκός: είλαη ν εθζέηεο λ,. 
 Αρηζκεηηθή ηηκή γηα τ =θ : ιέγεηαη ν αξηζκόο Ρ(μ) = αλθ

λ
+...+α1θ+α0 πνπ πξνθύπηεη αλ ζην Ρ(ρ) 

αληηθαηαζηήζνπκε ην ρ κε ηνλ αξηζκό θ. 

ατν

Κύριο Μέρος τν Μονώνσμο τοσ τ Βαθμός ν Σσντελεστής α

Τριγωνομετρικοί αριθμοί αθροίσματος και διαφοράς 

συν(α+β) = συνασυνβ - ημαημβ συν(α-β) = συνασυνβ + ημαημβ 

ημ(α+β) = ημασυνβ + συναημβ ημ(α-β) = ημασυνβ - συναημβ 

εφ(α+β) = 
𝜀𝜑𝛼 +𝜀𝜑𝛽

1−𝜀𝜑𝛼𝜀𝜑𝛽
 εφ(α -= β) = 

𝜀𝜑𝛼 −𝜀𝜑𝛽

1+𝜀𝜑𝛼𝜀𝜑𝛽
 

σφ(α+β) = 
𝜎𝜑𝛼𝜎𝜑𝛽 −1

𝜎𝜑𝛼 +𝜎𝜑𝛽
 σφ(α-β) = 

𝜎𝜑𝛼𝜎𝜑𝛽 +1

𝜎𝜑𝛽 −𝜎𝜑𝛼
 

Τριγωνομετρικές εξισώσεις 
ημχ = ημθ⇔ χ = 2κπ+θ ή χ = 2κπ+π-θ, κ∈Ζ 

συνχ = συνθ⇔ χ = 2κπ ± θ, κ∈Ζ 

εφχ = εφθ⇔ χ = κπ + θ, κ∈Ζ 

σφχ = σφθ⇔ χ = κπ + θ, κ∈Ζ 



 

 
 

 Ρίδα:Έλαο αξηζκόο ξ∈R ιέγεηαη ξίδα ηνπ Ρ(ρ), αλ θαη κόλν αλ, Ρ(ξ) = 0. 
 
Ιζόηεηα ποισωλύκωλ 
Δπν πνιπώλπκα ηνπ ρ ιέγνληαη ίζα, αλ θαη κόλν αλ είλαη ηνπ ίδηνπ βαζκνύ θαη νη ζπληειεζηέο ησλ 
νκόβαζκσλ όξσλ ηνπο είλαη ίζνη. 
Θεώρεκα 1 (Σασηόηεηα ηες δηαίρεζες) 
Γηα θάζε δεύγνο πνιπσλύκσλ Δ(ρ) θαη δ(ρ) κε δ(ρ) ≠ 0 ππάξρνπλ δύν κνλαδηθά πνιπώλπκα π(ρ) θαη π(ρ) 
ηέηνηα ώζηε:  Δ(χ) = δ(χ) ∙ π(χ) + υ(χ) 
όπνπ ην π(ρ) είλαη ην κεδεληθό πνιπώλπκν ή έρεη βαζκό κηθξόηεξν από ηνλ βαζκό ηνπ δ(ρ). 
Θζρύεη Δ(ρ) = δ(ρ) ∙ π(ρ) + π(ρ) όπνπ  
Δ(ρ) δηαηξεηένο 
δ(ρ) δηαηξέηεο 
π(ρ) πειίθν 
π(ρ) ππόινηπν θαη είλαη βαζκνύ κηθξόηεξνπ από ην βαζκό ηνπ δ(ρ), ή π(ρ) = 0. 
Παξαηήξεζε: 
Η δηαίξεζε Δ(ρ) : δ(ρ) ιέγεηαη ηέιεηα αλ π(ρ) = 0. 
Σόηε ε ηαπηόηεηα ηεο δηαίξεζεο γξάθεηαη: Δ(ρ) = δ(ρ) ∙ π(ρ) θαη ην δ(ρ) ιέγεηαη παξάγνληαο ηνπ Δ(ρ). 
Θεώρεκα 2 
Σν ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο ελόο πνιπσλύκνπ Ρ(ρ) κε ην ρ-ξ είλαη ν αξηζκόο Ρ(ξ). 
Η ηαπηόηεηα ηεο δηαίξεζεο είλαη Ρ(ρ) = (ρ-ξ) π(ρ) + Ρ(ξ) 
Θεώρεκα 3 
Έλα πνιπώλπκν Ρ(ρ) έρεη παξάγνληα ην ρ-ξ, αλ θαη κόλν αλ , ην ξ είλαη ξίδα ηνπ Ρ(ρ). 
Δειαδή :Ρ(χ) = (χ-ρ) π(χ) ⇔ Ρ(ρ) = 0 
Θεώρεκα 4 (ηες αθέραηας ρίδας) 
Αλ ην Ρ(ρ) = αλρ

λ
+....α1ρ+α0, όπνπ αλ,...α1,α0 αθέξαηνη, έρεη ξίδα ηνλ αθέξαην ξ, ρ ≠ 0 ηόηε απηόο δηαηξεί ηνλ α0. 

 
Αρηζκεηηθή πρόοδος (Α.Π.) 
Αρηζκεηηθή πρόοδος (Α.Π.) νλνκάδνπκε κηα αθνινπζία αλ θάζε όξνο ηεο πξνθύπηεη από ηνλ πξνεγνύκελό 
ηνπ κε πξόζζεζε ηνπ ίδηνπ πάληνηε αξηζκνύ. 
Σνλ αξηζκό απηόλ ηνλ ζπκβνιίδνπκε ζπλήζσο κε σ θαη ηνλ ιέκε δηαθορά ηεο πξνόδνπ. 

Επνκέλσο κηα αθνινπζία είλαη αξηζκεηηθή πξόνδνο, αλ θαη κόλν αλ, ηζρύεη αλ+1 = αλ + ω ⇔ 

αλ+1 -αλ = ω, λ∈Ν
*
 

 
Ιδηόηεηες ηες αρηζκεηηθής προόδοσ 

 Ο ληνζηόο όξνο αλ κηαο αξηζκεηηθήο πξνόδνπ κε πρώηο όρο α1θαη δηαθορά ω δίλεηαη από ηνλ 
ηύπν:  αν = α1 + (ν-1)ω 

  Αρηζκεηηθός κέζος ησλ αξηζκώλ α, γ ιέγεηαη ν αξηζκόο β, αλ θαη κόλν αλ,  β = 
𝛼+𝛾

2
 

 Οη α,β,γ είλαη δηάδνρνη όξνη κηαο Α.Π. αλ θαη κόλν αλ β = 
𝛼+𝛾

2
 

  Σν άζροηζκα ηωλ λ πρώηωλ όρωλ Α.Π. κε δηαθνξά σ ην ζπκβνιίδνπκε κε: Sν = α1 +α2+...+αν 

Sλ = 
𝝂

𝟐
(α1+αλ)  ήSλ = 

𝝂

𝟐
[2α1 + (λ-1)ω] 

Γεωκεηρηθή πρόοδος 
Γεωκεηρηθή πρόοδο (Γ.Π.) νλνκάδνπκε κηα αθνινπζία αλ θάζε όξνο ηεο πξνθύπηεη από ηνλ πξνεγνύκελό 
ηνπ κε πνιιαπιαζηαζκό επί ηνλ ίδην πάληνηε κε κεδεληθό αξηζκό. 

 Σνλ  αξηζκό απηό ηνλ ζπκβνιίδνπκε ζπλήζσο κε ι θαη ηνλ νλνκάδνπκε ιόγο ηεο πξνόδνπ. 

 ε κηα γεσκεηξηθή πξόνδν ππνζέηνπκε πάληα όηη α1 ≠ 0 νπόηε αθνύ είλαη θαη ι ≠ 0 ηζρύεη  
αλ ≠ 0 γηα θάζε λ∈Ν

*
 

 Επνκέλσο κηα αθνινπζία (αλ) είλαη γεσκεηξηθή πξόνδνο αλ θαη κόλν αλ ηζρύεη: 

αλ+1 = αλ∙ι⇔ ι = 
𝜶𝝂+𝟏

𝜶𝝂
   δειαδή ην πειίθν δπν δηαδνρηθώλ όξσλ είλαη ζηαζεξό. 

Ιδηόηεηες ηες Γεωκεηρηθής Προόδοσ 

 Ο ληνζηόο όξνο κηαο γεσκεηξηθήο πξνόδνπ κε πξώην όξν α1 θαη ιόγν ι δίλεηαη από ηνλ ηύπν:  

 αλ = α1 ∙ι
λ-1

 

 Γεσκεηξηθόο κέζνο ησλ α,γ ≠ 0 ιέγεηαη ν ζεηηθός αρηζκός β, αλ θαη κόλν αλ, β =  𝛼𝛾 

 Οη α,β,γ είλαη δηαδνρηθνί όξνη κηαο Γ.Π. αλ θαη κόλν αλ, β
2
 = αγ 

 Σν άζξνηζκα ησλ λ πξώησλ όξσλ Γ.Π. κε δηαθνξά ι ην ζπκβνιίδνπκε Sλ = α1+α2+...+αλ θαη δίλεηαη 

από ηνλ ηύπνSλ = α1
𝝀𝝂−𝟏

𝝀−𝟏
 γηα ι ≠ 1 θαη Sλ = λ∙α1 γηα ι = 1. 



 

 
 

τ' 0        τ 

τ' 0 τ 

 
Δθζεηηθή - Λογαρηζκηθή 
Ιδηόηεηες ηωλ δσλάκεωλ 

Έζηω α,β> 0 θαη τ1, τ2, τ∈R, ηόηε: 

α
ρ1

 ∙ α
ρ2

 = α
ρ1+ρ2

 𝛼𝜒1

𝛼𝜒2 = α
ρ1-ρ2  𝛼𝜒1 𝜒2= α

ρ1∙ρ2 

(αβ)
ρ
 = α

ρ
 ∙ β

ρ
  

𝛼

𝛽
 
𝜒

= 
𝛼𝜒

𝛽𝜒   

Επίζεο ηζρύνπλ: α
0
 = 1, α∈R

* 
 𝛼𝜇𝜈

 = 𝛼
𝜇

𝜈  κ∈Ζ, λ∈Ν
* 

α
-λ
 = 

1

𝛼𝜈 , λ∈N, α∈R
* 

 

Αλ ρ > 0 νξίδνπκε 0
ρ
 = 0 

Δθζεηηθή ζσλάρηεζε  
Ορηζκός 
Ολνκάδνπκε εθζεηηθή ζπλάξηεζε κε βάζε α ηελ ζπλάξηεζε: f:R → R κε f(x) = α

ρ
, όπνπ 0 < α ≠ 1. 

Παξαηήξεζε:  Αλ α = 1, ηόηε έρνπκε ηελ ζηαζεξή ζπλάξηεζε f(τ) = 1. 
Ιδηόηεηες 

 Πεδίν νξηζκνύ: Α = R 

 ύλνιν ηηκώλ: ην δηάζηεκα (0,+∞) 

 Μνλνηνλία 
 
 

1) Αλ α > 1 είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην 
R νπόηε γηα θάζε ρ1,ρ2∈R ηζρύεη ε 
ζπλεπαγσγή: 
Αλ τ1< τ2ηόηε α

τ1
< α

τ2
 

ηελ πεξίπησζε απηή ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f 
έρεη αζύκπησηε ζην -∞ ηνλ αξλεηηθό εκηάμνλα 

Ορ'. 
 
 
 
 
 
 
 
 

2)  Αλ 0 < α < 1 είλαη γλεζίσο θζίλνπζα 
ζην R νπόηε γηα θάζε ρ1,ρ2∈R ηζρύεη 
ε ζπλεπαγσγή: 
Αλ τ1< τ2ηόηε α

τ1
> α

τ2
 

ηελ πεξίπησζε απηή ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f 
έρεη αζύκπησηε ζην +∞ ηνλ ζεηηθό εκηάμνλα Ορ. 
 
 
 
 
 
 
 
 

Γηα ηελ ζπλάξηεζε f(ρ) = α
ρ
 κε 0 < α ≠ 1 θαη ρ∈R ηζρύεη α

τ1
 = α

τ2
⇔ τ1 = τ2 γηα θάζε ρ1,ρ2∈R. 

Επίζεο ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε ηέκλεη ηνλ άμνλα y'y ζην ζεκείν (0,1) ελώ δελ έρεη θνηλά ζεκεία κε ηνλ 
άμνλα ρ'ρ αθνύ α

τ
> 0 γηα θάζε ρ∈R. 

Ο αρηζκός e 

Καζώο ην λ απμάλεη απεξηόξηζηα, νη όξνη ηεο αθνινπζίαο αλ =  1 +
1

𝜈
 
𝜈

 πξνζεγγίδνπλ έλαλ άξξεην αξηζκό 

πνπ ηνλ ζπκβνιίδνπκε κε e θαη είλαη e≅2,718. 

πκβνιηθά γξάθνπκε: e = 𝐥𝐢𝐦𝝂→∞  𝟏 +
𝟏

𝝂
 
𝝂

 

Η έλλοηα ηοσ ιογάρηζκοσ 
Έζησ ε εμίζσζε α

τ
 = ζ, 1 ≠ α, ζ > 0. Η εμίζσζε απηή έρεη κνλαδηθή ιύζε αθνύ ε εθζεηηθή ζπλάξηεζε f(ρ) = 

α
ρ
 είλαη γλεζίσο κνλόηνλε θαη ην ζ αλήθεη ζην ζύλνιν ηηκώλ ηεο. Σελ κνλαδηθή απηή ιύζε ηελ ζπκβνιίδνπκε 

κε logαζ θαη ηελ νλνκάδνπκε ιογάρηζκο ηοσ ζ ως προς βάζε ηο α. 

Είλαη δειαδή: α
τ
 = ζ ⇔ τ = logαζ, 1 ≠ α > 0, ζ >0. Θζνδύλακα απηό δηαηππώλεηαη σο εμήο: 

Ο logαζ είλαη ν εθζέηεο ζηνλ νπνίν πξέπεη λα πςώζνπκε ηνλ α γηα λα βξνύκε ην ζ. 
Από ηνλ πην πάλσ νξηζκό ηνπ ινγαξίζκνπ πξνθύπηεη ακέζσο όηη αλ 1 ≠ α > 0 ηόηε γηα θάζε ρ∈R θαη γηα θάζε 
ζ > 0 ηζρύεη: 
logαα

ρ
 = ρ θαη α

log
α

ζ
 = ζ. Έρνπκε α

1
 = α άξαlogαα = 1  Έρνπκε α

0
 =1 άξαlogα1 =0. 

Ιδηόηεηες ιογαρίζκωλ 

Αλ 1 ≠ α > 0 ηόηε γηα νπνηνπζδήπνηε ζ1,ζ2,ζ > 0 θαη θ∈R ηζρύνπλ: 
 logα(ζ1 ∙ ζ2) = logαζ1 + logαζ2  


 logα 

𝜃1

𝜃2
 = logαζ1 - logαζ2  

 y = α
τ
 

α>1 

y = α
τ
 

0 < α < 1 



 

 
 

 logαζ
θ
 = θ∙logαζ 

 
Γεθαδηθοί αρηζκοί 
Οη ινγάξηζκνη κε βάζε ην 10 νλνκάδνληαη δεθαδηθνί ή θνηλνί ινγάξηζκνη. 
Είλαη δειαδή 10

τ
 = ζ ⇔ τ = logζ, ζ > 0. Γηα απηνύο ηνπο ινγάξηζκνπο ηζρύνπλ ηα εμήο: 

 log10
x
 = ρ θαη 10

logζ
 = ζ   

 log10 = 1 θαη log1 = 0    
 log(ζ1∙ζ2) = logζ1 + logζ2 

 log 
𝜃1

𝜃2
  = logζ1 - logζ2   

 logζ
θ
 = θ∙ logζ    

 log 𝜃
𝜈

 = log𝜃
1

𝜈  = 
1

𝜈
logζόπνπ ζ1,ζ2,ζ > 0 θαη θ∈R. 

 
Φσζηθοί ιογάρηζκοη 
ηα καζεκαηηθά είλαη πνιύ ρξήζηκνη θαη νη ινγάξηζκνη κε βάζε ηνλ αξηζκό e. Οη ινγάξηζκνη απηνί 
νλνκάδνληαη θσζηθοί ή λεπέρεηοη ιογάρηζκοη. 
Ο λεπέξηνο ινγάξηζκνο ελόο ζεηηθνύ αξηζκνύ ζ, ζπκβνιίδεαηη κε lnζ θαη όρη κε logeζ. Είλαη δειαδή: 
e

x
 = ζ ⇔ ρ = lnζ, ζ > 0  

Γηα απηνύο ηνπο ινγάξηζκνπο ηζρύνπλ ηα εμήο: 
 lne

x
 = x θαη e

lnζ
 = ζ  

 lne = 1 θαη ln1 = 0  
 ln(ζ1∙ζ2) = lnζ1 + lnζ2  

 ln 
𝜃1

𝜃2
  = lnζ1-lnζ2 

 lnζ
θ
 = θ∙lnζ   

 ln 𝜃
𝜈

 = ln𝜃
1

𝜈  = 
1

𝜈
lnζ όπνπ ζ1,ζ2,ζ > 0 θαη θ∈R. 

 
Αιιαγή βάζες 

Αλ 1 ≠ α > 0 θαη 1 ≠ β > 0 ηόηε γηα θάζε ζ > 0 ηζρύεη: logβζ = 
𝑙𝑜𝑔𝑎𝜃

𝑙𝑜𝑔𝛼𝛽
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


